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Instrugdes para a prova:

1.

B

Preencha atentamente todos os seus dados nos
quadros acima. Utilize letra de forma, colocando
uma letra/digito em cada quadradinho e deixando
um espago em branco entre cada palavra.

A duragédo da prova € de 3 horas. Ao terminar a
prova entregue-a ao aplicador.

A prova pode ser feita a lapis ou caneta.

Cada questao vale vinte (20) pontos.

A solugdo de cada questdo deve ser escrita de
maneira organizada e legivel. Na correcao seréo
considerados todos os raciocinios que vocé
apresentar. Tente resolver o maior numero possivel
de itens de todas as questodes.

10.

1.

Todas as suas respostas devem ser justificadas.
Respostas sem justificativas receberdo uma
pontuagéo inferior.

Nao é permitido o uso de calculadoras, aparelhos
eletrénicos ou qualquer fonte de consulta.

Nao é permitido comunicar-se com outras pessoas,
além do aplicador.

N&o risque ou preencha o campo reservado para a
correcéo da prova.
Lembre-se de assinar a
entregar a prova.

O nédo cumprimento de alguma destas regras implica
na sua desclassificacéo.
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Nivel 2 Olimpiada Paraibana de Matemdtica 2025

Prova - Nivel 2

1. (20 pontos) Determine todos os nimeros de 4 algarismos que sdo miltiplos de 28 e terminam em 28.

2. (20 pontos) Sejam x e y numeros reais positivos tais que:
1 1
2 2
m—l—y2—5 e y+$2—5. (%)
Determine o valor de 22 + 2.

Obs.: Dois niumeros reais © e y satisfazendo (x) sao chamados de quadrados reciprocos.

3. (20 pontos) Seja ABC um triangulo qualquer e I o incentro do triangulo ABC. Seja I' a circunferéncia
circunscrita ao tridngulo ABC' e D um ponto pertencente a circunferéncia I', conforme figura abaixo.

Mostre que
AD = DC = DI.

Obs.: Em um triangulo, o incentro (denotado por I) é o ponto de intersecao das trés bissetrizes internas,
caracterizado por estar equidistante de todos os lados do triangulo.

4. (20 pontos) Sabendo que o nimero N = 1111---11 possui 2025 digitos, todos iguais a 1, determine o resto
da divisao de N por 7.

5. (20 pontos) O terrenoide umaifazendaié fornido pela unido dos triangulos ABC e AED, conforme figura
abaixo. Sabendo que AC = 2AD, que BE = ED, que o triangulo ABC é retangulo em B e que F' é o pé da
perpendicular tragada de B até AC (isto é, BF ¢ a altura do tridngulo retangulo ABC relativa & hipotenusa):

(a) Mostre que BF = @.
(b) Qual a medida do angulo LCAD ?

15°
B C

Obs.: Para o item a) vocé pode usar que, dado um angulo qualquer 6, vale a identidade sen (26) = 2sen 6 cos 6.
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